
Контрольная работа №3 «Интегралы» 

Вариант 0 

 

Задача 1.     Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

             а)  5 xx e dx ;   б) 4 4cos sin
2 2
x x dx

    
         

 . 

 

Задача 2.     Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

׬                                         ݔ݀ݔଶ݈݊ݔ

 

Задача 3.     Найти интеграл методом замены переменной. 

න
ݔ݀ݔ

ସݔ ൅ 1

ଵ

଴

 

Задача 4.   Найти интеграл методом разложения подынтегральной 
дроби на сумму простейших дробей.      

න
ଷݔ ൅ ݔ2 ൅ 6

ሺݔ െ 1ሻሺݔ െ 2ሻሺݔ െ 4ሻ
 ݔ݀

 

Задача  5.   Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций. 

ݕ  :ܦ ൌ 32 െ ݕ   ,ଶݔ ൌ െ4ݔ 

Задача 6.   Вычислить несобственный интеграл  

                                        


0
2 2x2x

dx
 



 

Вариант 1. 

 

Задача 1. Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

             а)  2sin 3cosx x dx ;  б)  ׬ ݁ସ௫݀ݔ   . 

 

Задача 2.    Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

                            x arctgxdx  

Задача 3.    Найти интеграл методом замены переменной. 

න
ݔ

ሺݔଶ ൅ 1ሻଶ ݔ݀

ଵ

଴

 

Задача 4.   Найти интеграл методом разложения подынтегральной 
дроби на сумму простейших дробей. 

׬                                   
௫మାଵ

ሺ௫మିଵሻሺ௫రିସሻ
 ݔ݀

 

Задача  5.     Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 

            
2:D y x ; 2x y   

 

Задача 6.   Вычислить несобственный интеграл 

             2
1 2

dx
x x



  

 



 

Вариант 2 

 

Задача 1.      Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

             а) ׬ሺ5 െ б) 2tg       ݔሻଷ݀ݔ2 xdx . 

Задача 2.  Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

                 4 3 sin5x xdx    

Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной.
  
 

න
ݔ݊݅ݏ െ ݔݏ݋ܿ

ሺܿݔݏ݋ ൅ ሻଷݔ݊݅ݏ ݔ݀

గ
ସൗ

଴

 

 

Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей.

   
      

න
ହݔ ൅ ସݔ െ 8

ݔሺݔ െ 2ሻሺݔ ൅ 2ሻ
 ݔ݀

 

Задача  5.      Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 
 

       
2: 2D y x x  ; 0x y   

Задача 6.      Вычислить несобственный интеграл  

                          
2

0 4 8
dx

x x



   

 



 

Вариант  3. 

 

Задача 1.  Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

   а)  55x x dx ;  б) ׬ሺ1 ൅  ݔሻ݀ݔଶݏ݋ܿ

Задача 2.  Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

                  ln xdx  

Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной.    

න
ଷݔ ൅ 1

ሺݔସ ൅ ݔ4 ൅ 2ሻଶ ݔ݀

ଵ

଴

 

Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей.    

න
ହݔ ൅ ସݔ3 െ ଶݔ3 ൅ 2

ଶݔ െ 1
 ݔ݀

 

Задача  5. Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций  
 

3: 3 , , 4D y x y xx   .  

Задача 6. Вычислить несобственный интеграл   

                                             2
2 4

dx
x x



  

 



 

Вариант 4 

 

Задача 1. Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования.  

            а)      ׬
ଷ

ହమೣ  (б      ;  ݔ݀
3 2

3

xx x e x dx
x

 
 . 

 Задача 2. Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

             ( 1) xx e dx       

Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной.       

න
1 ൅ ݈݊ଷݔ

ݔ
ݔ݀

௘

ଵ

 

Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей.    

׬                                           
௫యାଶ௫మିଵହ௫ାଵ଼

௫ሺ௫ିଷሻሺ௫ାଷሻ
  ݔ݀

 

Задача  5.  Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 

                  : 2xD y  ;   2y  ;  0x   

 

Задача 6. Вычислить несобственный интеграл   

                           
2

0 2 2
dx

x x



   

 

 



 

Вариант 5 

 

Задача 1. Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

   а)  3 2
2

dx
x x

 
  
 
  ;    б)  1 sin2xdx . 

Задача 2. Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

׬                                         ଶݔ  ݔ݀ݔ݊݅ݏ

Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной. 

   

න
ݔ݃ݐ2
ݔଶݏ݋ܿ

ݔ݀

గ
ସൗ

଴

 

Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей.   

න
ସݔ2 െ ଷݔ4 െ ଶݔ8 ൅ ݔ5 െ 10

ሺݔ െ 1ሻሺݔ െ 3ሻሺݔ ൅ 2ሻ
 ݔ݀

 

Задача  5.    Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 

                               
2: 2D y x ;   2y x  .  

 

Задача 6. Вычислить несобственный интеграл  
 

                                   
2

0 2 2
dx

x x



   

 



 

Вариант 6 

 

Задача 1. Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

                а)   1 3 4cosxe x dx  ;            б) 
5

2 dx
x . 

Задача 2. Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

                                                 arctgxdx  

Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной. 
 
 

න
ݔ

√1 െ ସݔ
ݔ݀

√ଶ ଶ⁄

଴

 

Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей. 

න
1

ସݔ െ ଶݔ13 ൅ 36
 ݔ݀

     

Задача  5.    Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 

                           :D y x ݕ    ; ൌ 1 െ  ଶݔ

 

Задача 6. Вычислить несобственный интеграл 
 

                                          
2

0 4 8
dx

x x



   

 

 



 

Вариант 7 

 

Задача 1. Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

           а) 
32 x dx
x

 
 
 

 ;      б) 
2

21
x dx

x . 

Задача 2. Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

න  ݔ݀ݔ݃ݐܿݎଶܽݔ

Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной. 

න
ݔݏ݋ܿݔ ൅ ݔ݊݅ݏ

ሺݔ݊݅ݏݔሻଷ ݔ݀

గ
ଶൗ

గ
ସൗ

 

           

Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей. 

න
1

ሺݔ െ 1ሻሺݔ ൅ 2ሻሺݔ ൅ 3ሻ
 ݔ݀

   

Задача  5. Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 
:ܦ             ݕ ൌ √9 െ ; ଶݔ ݕ   ൌ 0 ; ݔ   ൌ 0 ; ݔ ൌ 3 2⁄ .  

 

Задача 6.  Вычислить несобственный интеграл   

                    
2

5 4
dx

x x



  

 



 

Вариант 8 

 

Задача 1. Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

      а) 
23 x dx

x


 ;    б) 
2ctg xdx . 

Задача 2.  Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

න
ݔ

ݔଶ݊݅ݏ
 ݔ݀

  Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной. 

න
ݔ݃ݐܿݎ2ܽ ൅ ݔ

1 ൅ ଶݔ

ଵ

଴

 ݔ݀

 

Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей. 

න
ଷݔ2 െ ଶݔ8 ൅ ݔ4 െ 4

ݔሺݔ െ 1ሻሺݔ െ 4ሻ
 ݔ݀

 

Задача  5.   Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 

   : sinD y x ;  cosy x ;  0y    

Задача 6.  Вычислить несобственный интеграл   

                             
2

3 6 10
dx

x x



   

 

 



Вариант 9 

 

Задача 1. Найти интегралы методом непосредственного 
интегрирования. 

      а)  2 2
2 1

2sin
dx

ños x x
 
 
 

 ;     б)   22 3x x dx . 

Задача 2. Найти интеграл методом интегрирования по частям. 

න  ݔ݀ݔ݊݅ݏܿݎܽ

  Задача 3. Найти интеграл методом замены переменной. 

න
ݔ√3 ൅ 1

ݔ√ݔ2 ൅ ݔ
ݔ݀

ସ

ଵ

 

 Задача 4. Найти интеграл методом разложения подынтегральной дроби 
на сумму простейших дробей. 

න
1

ݔଶሺݔ ൅ 1ሻሺݔ െ 1ሻ
 ݔ݀

 

Задача  5.     Вычислить площадь области D, ограниченной графиками 
данных функций 

                                
:D y x ;  ; 16

1
xy

x
  

Задача 6.   Вычислить несобственный интеграл  

                      
0

2 4 8
dx

x x    

 


